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Le modeéle a 6-Vertex

Point combinatoire

Définition du modéle a 6-Vertex
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Définition (Fonction de partition)

On définit la fonction de partition comme d'habitude :

ZnO( Z HW;J

configurations i,j
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Définition du modéle a 6-Vertex
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Définition (Fonction de partition)

On définit la fonction de partition comme d'habitude :

Zo(x,y)oc Y [[wiiti )

configurations i,j
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Le modeéle a 6-Vertex Définition

Intégrabilite
Point combinatoire

Définition du modéle a 6-Vertex
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Définition (Fonction de partition)

On peut I'utiliser pour compter des matrices de signe alterné (¢> = 1) :

Z,(1,q) = 4{ASM de taille n x n} =1, 2, 7, 42, 429, ...
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

La matrice R

On construit des configurations avec des petites plaquettes :

o

= R(x,y)

X
I
cocou
oo n o
oan o o
v oo
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Le modeéle a 6-Vertex Définition

Intégrabilité
Point combinatoire

La matrice R

On construit des configurations avec des petites plaquettes :

o

= R(x,y)

X
I
cocou
oo n o
oan o o
v oo

Donc
R(X,y) ViV > Vo Wy

ou V; est la représentation irréductible 2-dimensionnelle de Uy(sh).
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Le modeéle a 6-Vertex Définition

Intégrabilité
Point combinatoire

La matrice R

On construit des configurations avec des petites plaquettes :

a 00O

0 ¢c b O v
o[ 358 8]~

0 0 0 a

Donc
R(X,y) ViV > Vo Wy

ou V; est la représentation irréductible 2-dimensionnelle de Uy(sh).

Exemple

R(x,y) vi®@v_ = c(x,y) vi@v_ + b(x,y) v_ vy
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

L'équation d"Yang—Baxter
L'identité :
R(x,y)R(y,x) = (gx — g *y)(ay — g 'x)/d.

L'équation d'Yang—Baxter :

fv-\’z,a(}/z’ }’3)7?1,3(}/17 Y3)/v?172()/17 Y2) = /'v-\)1,2(}’1a Y2)/v?1,3(}/17 Y3)/V?273(}’2, }/3)
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

L'équation d"Yang—Baxter

L'identité :

XX = (gx—a y)ay —a %)

L'équation d'Yang—Baxter :
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

L'équation d"Yang—Baxter

L'identité :

>XX = (ax =g )y —a %)

L'équation d'Yang—Baxter :

Exemple

<L -
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

L'équation d"Yang—Baxter

L'identité :

>XX = (ax =g )y —a %)

L'équation d'Yang—Baxter :

Exemple
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

L'équation d"Yang—Baxter

L'identité :

>XX = (ax =g )y —a %)

L'équation d'Yang—Baxter :

Exemple
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

L'équation d"Yang—Baxter

L'identité :

>XX = (ax =g )y —a %)

L'équation d'Yang—Baxter :

Exemple
+ +
+ ><+——> + + +
+ - + -
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

L'équation d"Yang—Baxter

L'identité :

>XX = (ax =g )y —a %)

L'équation d'Yang—Baxter :

Exemple
+ +
+ ><+——> + + +
+ - + -

Tiago Dinis da Fonseca Le modéle & 6-Vertex généralisé et des polynémes de Macdonald



Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

L'équation d"Yang—Baxter

L'identité :

>XX = (ax =g )y —a %)

L'équation d'Yang—Baxter :

+ +
+ ><+——> + + ——+>< +
+ - + 4+ -
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

L'équation d"Yang—Baxter

L'identité :

>XX = (ax =g )y —a %)

b

L'équation d'Yang—Baxter :

+ + +
+ +—— + + ——+ + + 14— +
X+ = X + X
+ +—— - T === = + 1+ =
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

L'équation d"Yang—Baxter

L'identité :

>XX = (ax =g )y —a %)

b

L'équation d'Yang—Baxter :

+ + +
+ +—— + + ——+ + + 14— +
X+ = X + X
+ +—— - T === = + 1+ =

a(x,y)aly, 2)e(x, 2) = c(y, 2)a(x, 2)e(x, y) + b(y, z)e(x, 2)b(x; y)
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Le modeéle a 6-Vertex Défi
Intégral &

Point combinatoire

La fonction de partition

+ + + + +

X1 + —
X2 + —
X3 + -
X4 + —
X5 + -

Yi Y2 y3 ya ys
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Le modeéle a 6-Vertex

Point combinatoire

La fonction de partition

+ + + + +

X1 + -
X2 + -
X3 + -
X4 + -
X5 + -

Yi Y2 ¥y3 ya ys

Exemple (n = 2)
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Le modeéle a 6-Vertex Définition

Intégrabilité
Point combinatoire

La fonction de partition

+ + + + +

X1 + -
X2 + -
X3 + -
X4 + -
X5 + -

Yi Y2 ¥y3 ya ys

Exemple (n = 2)
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Le modeéle a 6-Vertex Définition

Intégrabilité
Point combinatoire

La fonction de partition

+ + + + +
X1 + -

X2 + -

X3 + -

X4 + -

Yi Y2 ¥y3 ya ys

Exemple (n = 2)

+—l-—1—>— +—t+r-

Z, =

c(x2, y1)a(x2, y2)a(xa, y1)e(x1, y2) + b(x2, y1)c(x2, y2)c(xa, y1) b(x1, y2)
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Le modeéle a 6-Vertex Définition

Intégrabilité
Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Symétrique en x et y. Preuve |'équation d'Yang—Baxter :
+ o+ o+ o+

X3

+ o+ o+ o+
I
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Symétrique en x et y. Preuve |'équation d'Yang—Baxter :
+ o+ o+ o+

gx2—q~1x3

H
+ o+ o+ o+
o
5 &
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Symétrique en x et y. Preuve |'équation d'Yang—Baxter :
+ o+ o+ o+

»>—- X3

R

gx2—q~1x3

~>— X2

+ o+ o+ o+

Tiago Dinis da Fonseca Le modéle 3 6-Vertex généralisé et des polynémes de Macdonald



Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Symétrique en x et y. Preuve |'équation d'Yang—Baxter :
+ o+ o+ o+

gx2—q~1x3

N

+ o+ o+ o+
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Symétrique en x et y. Preuve |'équation d'Yang—Baxter :

+ o+ o+ 4+
. _

1 +~ - X3

e, X C %
. _
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Symétrique en x et y. Preuve |'équation d'Yang—Baxter :
+ o+ o+ o+
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Le modeéle a 6-Vertex Définition

Intégrabilité
Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Symétrique en x et y. Preuve |'équation d'Yang—Baxter :
+ o+ o+ o+

X2

+ o+ o+ o+
I
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Symétrique en x et y. Preuve |'équation d'Yang—Baxter :
+ o+ o+ o+

+ o+ o+ o+

La relation de récurrence de Korepin. Si y; = ¢°x;, a(x1,y1) = 0, alors :
+ o+ o+ o+

+ o+ o+ o+
I

Tiago Dinis da Fonseca

Le modéle & 6-Vertex généralisé et des polynémes de Macdonald



Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Symétrique en x et y. Preuve |'équation d'Yang—Baxter :
+ o+ o+ o+

+ o+ o+ o+

La relation de récurrence de Korepin. Si y; = ¢°x;, a(x1,y1) = 0, alors :
+ o+ o+ o+

+—F- -

+ -

+ -

+ -
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Symétrique en x et y. Preuve |'équation d'Yang—Baxter :
+ o+ o+ o+

+ o+ o+ o+

La relation de récurrence de Korepin. Si y; = ¢°x;, a(x1,y1) = 0, alors :
+ o+ o+ o+

+4_-$- -

+ o+ 4+
I
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Le modeéle a 6-Vertex Définition

Intégrabilité
Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Symétrique en x et y. Preuve |'équation d'Yang—Baxter :
+ o+ o+ o+

+ o+ o+ o+
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Symétrique en x et y. Preuve |'équation d'Yang—Baxter :
+ o+ o+ o+

+ o+ o+ o+

La relation de récurrence de Korepin. Si y; = ¢°x;, a(x1,y1) = 0, alors :

+ + + +
+1-3-1-1-
-+ + +
+—+ -
+ -_—
+ -_—
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Symétrique en x et y. Preuve |'équation d'Yang—Baxter :
+ o+ o+ o+

+ o+ o+ o+

La relation de récurrence de Korepin. Si y; = ¢°x;, a(x1,y1) = 0, alors :

R S
+—E++ o

+—++ -

+—l-+ -
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Symétrique en x et y. Preuve |'équation d'Yang—Baxter :
+ o+ o+ o+

+ o+ o+ o+

La relation de récurrence de Korepin. Si y; = ¢°x;, a(x1,y1) = 0, alors :
+ o+ o+ o+

+4-F-1-5-
+—E++ o

+—++ -
+—+ -

Zn|y1:q2x1 X H(yl - Xl)(Xi - .yl)\/Xl.yIanl

i#1
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Un poids c(x;, y;) apparait un nombre impair de fois en chaque colonne
et ligne. On peut donc normaliser

Za(x,y)

71_1; Nz = Za(x,y)
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Propriétés de la fonction de partition

Un poids c(x;, y;) apparait un nombre impair de fois en chaque colonne
et ligne. On peut donc normaliser

Za(x,y)
I vxivi

Satisfait la relation de récurrence de Korepin ;

= Zn(x,y)

Un polynéme homogéne ;

|

]

m Un dégrée total de n(n —1);

m Un dégrée partiel a chaque variable de n — 1;
]

Symétrique en x et y.
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Formule explicite de la fonction de partition

En utilisant la relation de récurrence de Korepin, lzergin a montré que :

1

Z,(x,y) = (pré-facteur) det
boy)=( ) (i —ay))(axi — i) |;;
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Formule explicite de la fonction de partition

En utilisant la relation de récurrence de Korepin, lzergin a montré que :

1

Z,(x,y) = (pré-facteur) det
bey) = ) (xi — ay;j)(axi — yj)

iJj

m Satisfait la relation de récurrance de Korepin ;
m Un polyné6me homogéne;

m Un dégrée total de n(n—1);

m Un dégrée partiel 4 chaque variable de n — 1 ;

m Symétrique en x et y.
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Un polynéme de Schur

2i

On met g = e73, connu par point combinatoire.

Yo={n—-1,n—-1,n-2n-2,...,1,1,0,0}
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Le modeéle a 6-Vertex Définition
Intégrabilité

Point combinatoire

Un polynéme de Schur

2i

On met g = e73, connu par point combinatoire.

Yy =
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Le modeéle a 6-Vertex Définition

Intégrabilité
Point combinatoire

Un polynéme de Schur

On met g = e73, connu par point combinatoire.

Yy =

Miraculeusement :
Zn(xvy) = Sy,,(x,y)

Définition (Polynéme de Schur)

Soit A = {A1,..., An}, alors le polyndme de Schur est donné par :

det‘z,.NJ”\j_J}'_
Si(g) = — 4
det |z

iJ

Tiago Dinis da Fonseca Le modéle & 6-Vertex généralisé et des polynémes de Macdonald




Généralisation & plus haut spin Définition et intégrabilite

La fonction de partition

Généralisation a plus haut spin
On peut construire une matrice R analogue a plus haut spin :
RO(x,y): VI @ Vi) - v o v

ot V) est la représentation irréductible (¢ + 1)-dimensionnelle.
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Généralisation & plus haut spin Définition et intégrabilite

La fonction de partition

Généralisation a plus haut spin
On peut construire une matrice R analogue a plus haut spin :
RO(x,y): V{9 @ Vi = V{9 o v
ot V) est la représentation irréductible (¢ + 1)-dimensionnelle.

L ¢ ¢ ¢ ¢ ¢

X1 £ 0
X2 £ 0
X3 £ 0
Xs £ 0
X5 £ 0
X6 £ 0

00O0O0OOTO

Yi Y2 ¥3 ya Ys Y6
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Généralisation & plus haut spin Définition et intégrabilite

La fonction de partition

Généralisation a plus haut spin
On peut construire une matrice R analogue a plus haut spin :
RO(x,y): V{9 @ Vi = V{9 o v
ot V) est la représentation irréductible (¢ + 1)-dimensionnelle.

L ¢ ¢ ¢ ¢ ¢

X1 £ 0

X2 £ 0

X3 £ 0 aiv
X4 £ 0 3
L 0 at+f=v+n
X6 £ 0

00O0O0OTP O
Yi Y2 ¥3 ya Ys Y6
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Généralisation a plus haut spin n et intégr:

La fonction de partition

Fusion

On peut obtenir V() en décomposant le produit tensoriel
vl g ... e vd),
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Généralisation a plus haut spin Définition et intég te

La fonction de partition

Fusion

On peut obtenir V() en décomposant le produit tensoriel
vl g ... e vd),

Exemple (¢ = 3)

v3(3) = Vi®VviQvy

v2(3) = V_QViQVy + Vi QV_®Vy + Vi QVLQVv_
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Généralisation a plus haut spin Définition et intégrabilité

La fonction de partition

Fusion

On peut obtenir V() en décomposant le produit tensoriel
vl g ... e vd),

Exemple (¢ = 3)

v3(3) = Vi®VviQvy

v2(3) = V_QViQVy + Vi QV_®Vy + Vi QVLQVv_
On définit la nouvelle matrice R par :
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Généralisation a plus haut spin Définition et intégrabilité

La fonction de partition

Fusion

On peut obtenir V() en décomposant le produit tensoriel
vl g ... e vd),

Exemple (¢ = 3)

v3(3) = Vi®VviQvy

v2(3) = V_QViQVy + Vi QV_®Vy + Vi QVLQVv_

On définit la nouvelle matrice R par :

7]
X = ' I = "v?(e)(xd’)
a4
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Généralisation & plus haut spin Définition et intégrabilite

La fonction de partition

L'équation d"Yang—Baxter
L'identité :

D G

L'équation d’Yang—Baxter :
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Généralisation & plus haut spin Définition et intégrabilite

La fonction de partition

L'équation d"Yang—Baxter

L'identité :

L'équation d'Yang—Baxter :

Tiago Dinis da Fonseca Le modéle 3 6-Vertex généralisé et des polynémes de Macdonald



Généralisation a plus haut spin Définition et intégrabilité

La fonction de partition

La fonction de partition

On construit la fonction de partition de la méme facon :

X2 f

2
o

i Y2

Tiago Dinis da Fonseca Le modéle 3 6-Vertex généralisé et des polynémes de Macdonald



Généralisation a plus haut spin

Définition et intégrabilité

La fonction de partition

La fonction de partition

On construit la fonction de partition de la méme facon :

+ + + + + +
X1+ -
g+ -
q4X1 + -
GRS GRS
X2+ -
> + -
q4X2 + -
L L

i avigv y2 g% g
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Généralisation a plus haut spin Définition et intégrabilité

La fonction de partition

La fonction de partition

On construit la fonction de partition de la méme facon :

+ + + 4+ + o+

X1+ -
?a + —
g + -

X2+ -
> + -
g + -

i avigv y2 g% g
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Généralisation a plus haut spin Définition et intégrabilité

La fonction de partition

Une formule explicite de la fonction de partition

Soit

2

_— 2 20— 2 202
x_{XlaqXIa”-yq X1yeo o5 Xn, @ Xny ooy q X,-,}

y = {}’17 qz}’h ey q2€_2}’17 <5 Yns q2yn7 ey q2€_2}/n}

Caradoc, Foda et Kitanine ont montré que :

1 fnx{n

Zn0(x,y) = (pré-facteur) det | - _ —
boy) = ) (xi — ay;)(axi — ¥;) i
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Définition et intégrabilité
La fonction de partition

Généralisation a plus haut spin

Une formule explicite de la fonction de partition

Soit

2 2 202
X1y« oy Xny @ Xny - -5 q X,-,}

X = {Xla qleu ceey q2@—
y = {}’17 qz}’h ey q2€_2}’17 <5 Yns q2yn7 ey q2€_2}/n}
Caradoc, Foda et Kitanine ont montré que :

fnx{n

1

Zn0(x,y) = (pré-facteur) det _ —
A= N [T P

iJ

m Satisfait une relation de récurrence plus faible;
m Un polynéme homogéne;

m Un dégrée total de ¢n(n—1);

m Un dégrée partiel a chaque variable de {(n —1);
m Symétrique en x et y.
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La condition de roue

Polynémes de Macdonald
Polynémes de Macdonald Résultat principal

La condition de roue

Quand g?*1 =1, la fonction de partition satisfait la condition de roue :

Définition (Condition de roue)

Un polynéme P(z) satisfait la condition de roue si :
P(z)=0 si zi = gtz = @At

pour tout sy, s € Np tel que s; + s, < £ — 1 et pour tout choix i < j < k.
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La condition de roue
Polynémes de Macdonald
Polynémes de Macdonald Résultat principal

La condition de roue

Quand g?*1 =1, la fonction de partition satisfait la condition de roue :

Définition (Condition de roue)

Un polynéme P(z) satisfait la condition de roue si :
P(z)=0 si zi = gtz = @At

pour tout sy, s € Np tel que s; + s, < £ — 1 et pour tout choix i < j < k.

On appelle g?** =1, le point combinatoire.
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La condition de roue
Polynémes de Macdonald
Polynémes de Macdonald Résultat principal

Condition de roue - un exemple

Exemple (¢ = 2)

Impose g°> = 1. Alors le polynéme s'annule si :

2 3 4 4
Zk = qz; = q Zj Zk =q 2z =4q 2 Zk =49z, =q Zj
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La condition de roue
Polynémes de Macdonald
Polynémes de Macdonald Résultat principal

Condition de roue - un exemple

Exemple (¢ = 2)

Impose g°> = 1. Alors le polynéme s'annule si :
2 3 4 4
Zk = qz; = q Zj Zk =q 2z =4q 2 Zk =49z, =q Zj
Le polynéme suivant satisfait donc la condition de roue :

P(z1,...,z0)= ][] (az—-2)(Pz-2z) ][] (az-2)(a*z—2z)

1<i<j<n n<i<j<2n
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La condition de roue
Polynémes de Macdonald
Polynames de Macdonald Résultat principal

Polynémes symétrqies - des bases différentes

Soit A= {A1,...,An}, tel que A\; > Ajp1.

Définition (Mondmes)

my =38 (z{\122>‘1 ...z,”\\,"’)
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La condition de roue
Polynémes de Macdonald
Polynames de Macdonald Résultat principal

Polynémes symétrqies - des bases différentes

Soit A= {A1,...,An}, tel que A\; > Ajp1.

Définition (Mondmes)

my =38 (z{\122>‘1 ...z,”\\,"’)

Exemple :
mp1,0} = 2122 + 2123 + 2273
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La condition de roue
Polynémes de Macdonald
Polynames de Macdonald Résultat principal

Polynémes symétrqies - des bases différentes

Soit A = {)\1, .. .,/\N}, tel que A\; > Ajy1.

Définition (Mondmes)

my =38 (z{\122>‘1 ...z,”\\,"’)

Exemple :
mp1,0} = 2122 + 2123 + 2273

Définition (Somme de puissances)

Pk ZZZ;k PXx = PXx1Pxz - - - Pay
i
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La condition de roue
Polynémes de Macdonald
Polynames de Macdonald Résultat principal

Polynémes symétrqies - des bases différentes

Soit A= {A1,...,An}, tel que A\; > Ajp1.

Définition (Mondmes)

my =38 (z{\122>‘1 ...z,”\\,"’)

Exemple :
mp1,0} = 2122 + 2123 + 2273

Définition (Somme de puissances)

Pk ZZZ;k PXx = PXx1Pxz - - - Pay
i

Exemple :

P10 = (21 + 22 + Bl =z+7+ 23? +2(z2122 + 2123 + 2223)
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La condition de roue
Polynémes de Macdonald
Polynémes de Macdonald Résultat principal

Polynémes de Macdonald

On définit un produit scalaire par :

o) pu(eas =2 [ 11— .
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La condition de roue
Polynémes de Macdonald
Polynémes de Macdonald Résultat principal

Polynémes de Macdonald

On définit un produit scalaire par :

o) pu(eas =2 [ 11— .

Définition (Polynémes de Macdonald)

Les polynémes de Macdonald sont définis a travers de la procédure de
Gram—Schmidt :

0= (Px(z:§,t),P.(z;G,t))a. Si A#
Px(z:G,t) = mx(2) + >_ <5 enu(@, t)mpu(2)

lls dépendent de deux paramétres § et t.

Tiago Dinis da Fonseca Le modéle 3 6-Vertex généralisé et des polynémes de Macdonald



La condition de roue
Polynémes de Macdonald
Polynémes de Macdonald Résultat principal

Polynémes de Macdonald

On définit un produit scalaire par :

(pr(2):pu(2) t—zmﬂl“’“'

Définition (Polynémes de Macdonald)

Les polynémes de Macdonald sont définis a travers de la procédure de
Gram—Schmidt :

0= (Px(2:8,t), Pu(z:d,t))g.t SiAFp
Px(z:d,t) = mx(2) + 22, ca (@, t)m,(2)
lls dépendent de deux paramétres § et t.

Théoréme (Jimbo, Miwa, Feigin et Mukhin)

Les polynémes symétriques obéissant a la condition de roue sont générés
par des polynémes de Macdonald Py (avec § = q° et t = q), tel que :
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La condition de roue
Polynémes de Macdonald

Polynémes de Macdonald Résultat principal

La fonction de partition comme un polynéme de Macdonald

Soit ¢n(n — 1) le nombre de boites, alors il y qu'un choix.

Yne={l(n—1),4(n—1),0(n—2),(n—2),...,¢4¢,0,0}
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La condition de roue
Polynémes de Macdonald

Polynémes de Macdonald Résultat principal

La fonction de partition comme un polynéme de Macdonald

Soit ¢n(n — 1) le nombre de boites, alors il y qu'un choix.

Yaz =
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La condition de roue
Polyndmes de Macdonald
Polynémes de Macdonald Résultat principal

La fonction de partition comme un polynéme de Macdonald

Soit ¢n(n — 1) le nombre de boites, alors il y qu'un choix.

Yaz =

Théoréme (Résultat principal)

Au point combinatoire, la fonction de partition est un polynéme de
Macdonald :

Zni(x,y) x Py, ,(x,y:4%,q)
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La condition de roue
Polyndmes de Macdonald
Polynémes de Macdonald Résultat principal

La fonction de partition comme un polynéme de Macdonald

Soit ¢n(n — 1) le nombre de boites, alors il y qu'un choix.

Yaz =

Théoréme (Résultat principal)

Au point combinatoire, la fonction de partition est un polynéme de
Macdonald :
Zni(x,y) x Py, ,(x,y:4%,q)

Corollaire (Symétrie)

La fonction de partition est un polynéme homogéne et complétement
symétrique.
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La condition de roue

Polynémes de Macdonald
Polynémes de Macdonald Résultat principal

Questions ouvertes

m Le modéle 6-Vertex est en bijection avec le matrices de signe
alterné.
m Peut cette généralisation nous mener a des résultats combinatoires
intéressants 7
= Qu'est qu'on sait sur la limite homogéne ?
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La condition de roue

Polynémes de Macdonald
Polynémes de Macdonald Résultat principal

Questions ouvertes

m Le modéle 6-Vertex est en bijection avec le matrices de signe
alterné.
m Peut cette généralisation nous mener a des résultats combinatoires
intéressants 7
= Qu'est qu'on sait sur la limite homogéne ?

m Condition de roue et déterminants.

m Peut on obtenir des conditions de roue différentes avec des modéles
similaires ?
= Et la méme condition de roue mais dégrée plus élevés?
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La condition de roue
Polynémes de Macdonald

Polynémes de Macdonald Résultat principal

Questions ouvertes

m Le modéle 6-Vertex est en bijection avec le matrices de signe
alterné.
m Peut cette généralisation nous mener a des résultats combinatoires
intéressants 7
= Qu'est qu'on sait sur la limite homogéne ?
m Condition de roue et déterminants.
m Peut on obtenir des conditions de roue différentes avec des modéles
similaires 7
= Et la méme condition de roue mais dégrée plus élevés?
m Peut on prouver directement que la fonction de partition est
complétement symétrique ?
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